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Clasa a VIII-a - Barem

1.a) Observam cd N = (x—y)(x* = 135757 +36 ") oo 3p
z(x—y)(x2—4y2)(x2—9y2) .................................................................................................... 2p
= (0= Y)(x+2Y)(x=2)(x43Y)(X=3Y). et 2p
b) Daca y =0, atunci N = x°, numar care nu poate fiegal cu 77. .cccoveiiveiiiiieeeie s e 2p
Dacad y #0, cei cinci factori din descompunerea lui NV sunt distincti. Insa 77 nu poate fi scris ca

produs cu mai mult de patru factori intregi distincti, de unde concluzia problemei. ................... 4p

BZA. ..ottt et e et e st e e s abeeesaeann 2p

2. a) Fie P si Q picioarele perpendicularelor duse din A si C pe traiectoriile bondarilor care trec prin
B, respectiv prin D. Atunci AABP =ACDQ (I U .); deducem ca AP=CQ si de aici rezulta

CONCIUZIA PTODIEIMEIL. .eeiuuiiiiiiiiiiiiiiiie ettt ettt et e st e st e s bt e e s bee et e e sabeeenas Tp
b) Ducem prin D paralela la AB si fie M un punct pe aceasta paraleld. Oricare dintre bisectoarele
(interioara sau exterioard) unghiului «<MDC formeaza unghiuri egale cu dreptele AB si CD, deci
poate constitui o traiectorie bund pentru bondarul care trece prin D. Ceilalti bondari vor zbura pe
paralelele prin A, B, C la bisectoarea al@asa. ..........cccccueerviieriiieriieeiiieeeiiieeiieesieeesieeseneesreesneeens 4p
Consideram planul perpendicular pe (CDM) care contine bisectoarea de mai inainte. Orice
dreapta care trece prin D, inclusd 1n acest plan, este in continuare traiectorie bund pentru bondarul

CATE LIECE PIIN D, ..oiiiiiiiiieeiiie ettt ettt et te et e ettt e sttt e e tbe e beesaeeesabeeesbeesasaesnseesnseeessseessaesnnseenns 2p

BAZ. e ettt 2p

3. Pe prima linie se afla opt numere naturale nenule distincte, a caror suma este 64. ................... 3p
a) Daca toate aceste numere ar fi pare, suma lor ar fi cel putin egald cu

24446+8+10+12+144+16=T72> 64, contradiCtiC. .....ccovvueeriuiieriiiieiieeeiee et 2p

Daca un singur numar ar fi impar, suma lor ar fi impard, ceea ce iarasi nu convine. Rezultd ca cel
mult sase dintre numerele de pe prima linie sunt pare; se gaseste usor un exemplu de opt astfel de
numere (2,4, 6, 8,9, 10, 12, 13). oo eeee e e e e e e e e e reae s 2p

b) Pentru ca unul dintre numere sa fie cat mai mare, celelalte sapte trebuie sa fie cit mai mici.
Considerand numerele 1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, cu suma 28, rezulta cd cel mai mare numar care se poate
Af1a PE tADIA ©STE 30, .ueiiiiiiieiiieeciie ettt et sttt e et e et ae et e e ebe e e nbeeebbe e nreeennes 3p

¢) Daca produsul numerelor de pe prima linie este impar, inseamna ca toate aceste numere sunt
impare. Cele mai mici opt numere impare distincte au suma 1+3+5+7+9+11+13+15=64, prin

urmare acestea sunt singurele numere care se pot afla pe prima linie. ........cccccceviieiiieiiniennneenn. 3p



